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MINIMIZACION DE COSTES A MINIMIZACION DE COSTES A 
LARGO PLAZOLARGO PLAZO (resumen).(resumen).

•• Recta Recta IsocosteIsocoste..

•• FormalizaciFormalizacióón y Condicin y Condicióón de Tangencia.n de Tangencia.

•• Demanda condicionada de factores y la FunciDemanda condicionada de factores y la Funcióón de Costes n de Costes 
Totales a largo plazo.Totales a largo plazo.

•• Senda de ExpansiSenda de Expansióón de la Produccin de la Produccióón. n. 

•• Factores Normales e Inferiores.Factores Normales e Inferiores.

•• Variaciones en el Precio relativo de los factores: Efecto Variaciones en el Precio relativo de los factores: Efecto 
SustituciSustitucióón y Efecto Escala.n y Efecto Escala.

•• Ejemplo.Ejemplo.



MINIZACION DE COSTES A MINIZACION DE COSTES A 
CORTO PLAZO CORTO PLAZO (resumen).(resumen).

•• Senda de ExpansiSenda de Expansióón del Producto. Demanda del factor n del Producto. Demanda del factor 
variable.variable.

•• FunciFuncióón de Costes Totales a corto plazo. Relacin de Costes Totales a corto plazo. Relacióón Costes n Costes 
Totales a corto y Costes Totales a largo plazo.Totales a corto y Costes Totales a largo plazo.

•• Ejemplo.Ejemplo.



CASOS ESPECIALES.CASOS ESPECIALES.

•• TecnologTecnologíía de a de LeontieffLeontieff. (Factores . (Factores 
Complementarios Perfectos).Complementarios Perfectos).

•• Factores Sustitutos Perfectos.Factores Sustitutos Perfectos.



LARGO PLAZO. Recta LARGO PLAZO. Recta IsocosteIsocoste..

•• DefiniciDefinicióónn::

““Lugar geomLugar geoméétrico de todas las trico de todas las 
combinaciones de factores combinaciones de factores 
que, para unos precios dados que, para unos precios dados 
de de ééstos, cuestan lo mismostos, cuestan lo mismo””. . 

•• ExpresiExpresióón:n:
C = C = ppLLLL + + ppKKKK;  ;  

•• Pendiente:Pendiente:
dKdK/dL = /dL = -- ppLL//ppKK
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LARGO PLAZO. FormalizaciLARGO PLAZO. Formalizacióón y n y 
CondiciCondicióón de Tangencia.n de Tangencia.
•• Objetivo: Objetivo: 

MMíínimo coste para un nimo coste para un 
determinado nivel de determinado nivel de 
produciproducióónn..

•• FormalizaciFormalizacióón:n:

Min. C = PMin. C = PLLL + L + ppKKKK

s.a. Xs.a. X00 = F(K,L)= F(K,L)

•• CondiciCondicióón de Tangencia:n de Tangencia:

PMgLPMgL//PMgKPMgK = = ppLL//ppKK

IsocosteIsocoste tangente a la tangente a la 
isocuantaisocuanta de Xde X00..
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LARGO PLAZO. Demanda condicionada LARGO PLAZO. Demanda condicionada 
de los factores y Funcide los factores y Funcióón de costesn de costes

Las funciones de demanda de los factores dependen de los preciosLas funciones de demanda de los factores dependen de los precios de de 
ééstos, y eststos, y estáán condicionadas al nivel de produccin condicionadas al nivel de produccióón.n.

LLDD = L= LDD((ppLL,,ppKK,X,X00))

KKDD = K= KDD((ppLL,,ppKK,X,X00))

La funciLa funcióón de costes a largo plazo es el coste mn de costes a largo plazo es el coste míínimo asociado a cada nimo asociado a cada 
nivel de produccinivel de produccióón.n.

CT(X) = CT(X) = ppLL LLDD((ppLL,,ppKK,X) + ,X) + ppKK KKDD((ppLL,,ppKK,X) = CT(,X) = CT(ppLL,,ppKK,X) ,X) 



LARGO PLAZO. Senda de ExpansiLARGO PLAZO. Senda de Expansióón de n de 
la produccila produccióón.n.

•• DefiniciDefinicióón:n:

““Lugar geomLugar geoméétrico de todas las trico de todas las 
combinaciones de factores que, combinaciones de factores que, 
para unos precios dados de para unos precios dados de ééstos, stos, 
minimizan los costes asociados a minimizan los costes asociados a 
los diferentes niveles de los diferentes niveles de 
producciproduccióón.n.
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LARGO PLAZO. Factores Normales e LARGO PLAZO. Factores Normales e 
Inferiores.Inferiores.

•• Factores InferioresFactores Inferiores: : Su Su 
demanda decrece (crece) demanda decrece (crece) 
cuando aumenta (disminuye) cuando aumenta (disminuye) 
el nivel de producto.el nivel de producto.

•• L factor Inferior L factor Inferior ( a partir de L( a partir de L00))

•• Factores NormalesFactores Normales: : Su Su 
demanda crece (decrece) demanda crece (decrece) 
cuando aumenta (disminuye) cuando aumenta (disminuye) 
el producto.el producto.

•• L factor NormalL factor Normal
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LARGO PLAZO.LARGO PLAZO. Variaciones en el precio Variaciones en el precio 
relativo de los factores.relativo de los factores.

•• La variaciLa variacióón en el precio n en el precio 
relativo de los factores relativo de los factores 
provoca un efecto sustituciprovoca un efecto sustitucióón n 
y un efecto escala.y un efecto escala.

•• Efecto sustituciEfecto sustitucióónn: : 
VarVaríía la cantidad demandada del a la cantidad demandada del 
factor manteniendo el nivel de factor manteniendo el nivel de 
producciproduccióón. Siempre es no positivo.n. Siempre es no positivo.

•• Efecto escala:Efecto escala: VariaciVariacióón n 
en la cantidad demandada del factor en la cantidad demandada del factor 
ante cambios en el nivel de ante cambios en el nivel de 
producciproduccióón, manteniendo constante n, manteniendo constante 
el coste. Es negativo para factores el coste. Es negativo para factores 
normales y positivo para factores normales y positivo para factores 
inferiores.inferiores.
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LARGO PLAZO.LARGO PLAZO. Ejemplo.Ejemplo.

Min. C = Min. C = ppLLL L + + ppKKKK

s.a. Xs.a. X00 = KL= KL

•• CondiciCondicióón de Tangencia:   n de Tangencia:   

PPLL//ppKK = K/L= K/L

•• Demandas condicionadas: Demandas condicionadas: 

L = ((L = ((ppKK//ppLL)) XX00))1/21/2

K = ((K = ((ppLL//ppKK)) XX00))1/21/2

•• FunciFuncióón de Costes: n de Costes: 

CT = CT = ppLL ((((ppKK//ppLL)) XX00))1/21/2 + + ppKK ((((ppLL//ppKK)) XX00))1/21/2 = 2(= 2(ppKKppLLXX))1/21/2



CORTCORTO PLAZO.O PLAZO. Senda de ExpansiSenda de Expansióón de n de 
la produccila produccióónn.. Demanda del factor Demanda del factor 
variable.variable.

•• En el corto plazo el capital estEn el corto plazo el capital estáá
dado (K = K*) y la senda de dado (K = K*) y la senda de 
expansiexpansióón se realiza sobre la ln se realiza sobre la líínea nea 
K*.K*.

•• La demanda de trabajo no La demanda de trabajo no 
depende de los precios de los depende de los precios de los 
factores, sino del producto:factores, sino del producto:

LLDD = L(X)= L(X)
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CORTCORTO PLAZO.O PLAZO. FunciFuncióón de Costes n de Costes 
TotalesTotales. . RelaciRelacióón entre Costes Totales n entre Costes Totales 
a corto y Costes Totales a largo plazo.a corto y Costes Totales a largo plazo.

•• CTCTCC(X) = (X) = ppKKKK* + * + ppLLLL(X)(X)

•• En general los Costes Totales a En general los Costes Totales a 
corto son mayores que los corto son mayores que los 
Costes Totales a largo, y sCostes Totales a largo, y sóólo lo 
coincidircoincidiráán cuando K* sea el n cuando K* sea el 
stock de capital stock de capital óóptimo ptimo 
ididééntico al que surge de la ntico al que surge de la 
minimizaciminimizacióón de costes a largo n de costes a largo 
plazo.plazo.

•• SSóólo en lo en EE los Costes Totales a los Costes Totales a 
corto = Costes Totales a largo.corto = Costes Totales a largo.
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CORTCORTO PLAZO.O PLAZO. Ejemplo.Ejemplo.

RELACION ENTRE LOS COSTES A CORTO Y LARGO PLAZORELACION ENTRE LOS COSTES A CORTO Y LARGO PLAZO

X = 16; X = 16; ppKK = = ppLL = 1= 1 ⇒⇒ CTCTC C = 5 + 16/5 = 41/5    >= 5 + 16/5 = 41/5    > CTCTLL = 8= 8

X = 25; X = 25; ppKK = = ppLL = 1 = 1 ⇒⇒ CTCTC C = 5 + 25/5 = 10    == 5 + 25/5 = 10    = CTCTLL = 10= 10

X = 36; X = 36; ppKK = = ppLL = 1= 1 ⇒⇒ CTCTC C = 5 + 36/5 = 61/5     >= 5 + 36/5 = 61/5     > CTCTLL = 12= 12

CORTO PLAZOCORTO PLAZO

•• FunciFuncióón de produccin de produccióón: X = KLn: X = KL

•• Stock de capital: K* = 5Stock de capital: K* = 5
•• Demanda del factor variable:Demanda del factor variable:

L = X/5L = X/5

•• FunciFuncióón de Costes a corto plazo:n de Costes a corto plazo:

CTCTCC = = ppLLXX/5 + /5 + ppKK55

LARGO PLAZOLARGO PLAZO

•• FunciFuncióón de produccin de produccióón: X = KLn: X = KL

•• Demanda de factores:Demanda de factores:

L = (L = (ppKK//ppLL))1/21/2XX1/21/2
;; K = (K = (ppLL//ppKK))1/21/2XX1/21/2

•• FunciFuncióón de costes a largo plazo:n de costes a largo plazo:

CTCTLL = 2 (= 2 (ppLLppKK))1/21/2XX1/21/2



TecnologTecnologíía de a de LeontieffLeontieff..

•• FormalizaciFormalizacióón:n:

Min. C = Min. C = ppLLL L + + ppKKKK

s.a. X = s.a. X = minmin{{aKaK,,bLbL}}

•• Demandas condicionadas:Demandas condicionadas:

K = X/a; L = X/bK = X/a; L = X/b

•• FunciFuncióón de Costes a largo:n de Costes a largo:

CT = X(CT = X(ppKK/a + /a + ppLL/b)/b)
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Factores Sustitutos Perfectos.Factores Sustitutos Perfectos.

•• FormalizaciFormalizacióón:n:

Min Min C = C = ppLLLL + + ppKKKK

s.a. X = s.a. X = aK aK + + bLbL

•• Demandas condicionadas Demandas condicionadas 
y funciy funcióón de Costes.n de Costes.

1.1. b/a > b/a > ppLL//ppKK; X = ; X = bLbL; CT = ; CT = ppLLXX/b/b

2.2. b/a < b/a < ppLL//ppKK; X = ; X = aKaK; CT = ; CT = ppKKXX/a/a

CT = CT = minmin{{ppKKXX/a, /a, ppLLXX/b}/b} C0/pL
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Caso:Caso:

b/a > b/a > ppLL//ppKK; X = ; X = bLbL


